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1. Pitanja iz Neodredjenih integrala
ZADATAK 1.1. Integral racionalne funkcije hiperbolnih funkcija oblika
/R(shx,ch:c)dx‘
ZADATAK 1.2. Integral oblika

/R(x, Vax? 4+ bx + ¢)dz.

2. Pitanja iz Odredjenih integrala
ZADATAK 2.1. O ¢emu govori slijedec¢i teorem:

THEOREM 2.1. Ako su funkcije f,g : [a,b] — R neprekidne i g(x) # 0, tada
postoji tacka c € (a,b) takva da je
b
0 /a f(z)dx
N

¢ /a g(z)dx

b
16 = 5 [ farda.

f(
g(

Posebno (uz g(x) = 1) vrijedi

3. Pitanja iz Diferencijalnih jednacina
ZADATAK 3.1. Nadjite singularno rjesenje diferencijalne jednacine
v (1+y?) = a?, a€R.
4. Pitanja iz Funkcija viSe varijabli

ZADATAK 4.1. Dovoljni uslovi za postojanje lokalnog ekstrema funkcija vise
varijabli.
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1. Pitanja iz Neodredjenih integrala
ZADATAK 1.1. Integral racionalne funkcije hiperbolnih funkcija oblika

/ R(shx,chz)d.

2. Pitanja iz Odredjenih integrala

ZADATAK 2.1. Iskazati Newton-Leibnitzovu formula (Potrebne i dovoljne uslove
—+o0
za njeno postojanje) i njeno znacenje pokazati na slijede¢em primjeru f x—lpda:.

3. Pitanja iz Diferencijalnih jednacina

ZADATAK 3.1. (a) Clairautova diferencijalna jednadba. (b) Nadjite opste i
singularno rjesenje sljedece jednacine
_y_ 1

Y W)Y

4. Pitanja iz Funkcija viSe varijabli

ZADATAK 4.1. O cemu govori slijedeci teorem

THEOREM 4.1. Neka funkcije f, : D — R, D C R?, imaju na D neprekidne
sve parcijalne derivacije do ukljuivo drugog reda.

(i) Ako funkcija f u tacki (zo,y0) € D u kojoj je ¢, (0,y0) # 0 ima lokalni
vezani ekstrem uz uslov o(x,y) = 0, onda mora postojati realan broj Ao takav da za
trojku (zo, Yo, Ao) vrijedi
(4.1) fr(x0,90) + Xowy(w0,90) = 0, fy(w0,%0) + Moy (0, Y0) = 0, w(x0,0) = 0.

(ii) Ako su tacka (xo,y0) € D i realan broj Ao takvi da trogka (zo,yo, Ao) zado-
voljava uslove (4.1) i ako je f! "(zg) # 0, pri emu je f”( ) definirano formulom

F'(@) = fia(e,y) + 262, (2,9)d (@) + £, (@, 9)9 ()?

Jylay)
oy (T, y)
onda funkcija f u tacki (xo,y0) tma lokalni vezani ekstrem uz uslov (z,y) =0 i
to minimum ako je f"(x¢) > 0, odnosno maksimum ako je f"(xo) < 0.
1

@t (@) + 20, (,9)g () + @), (2,y)g ()],
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1. Pitanja iz Neodredjenih integrala

ZADATAK 1.1. Izraunajte integrale:
/1 3
e (1 4 2t 2dx ﬂdm.
3/x2

2. Pitanja iz Odredjenih integrala
ZADATAK 2.1. O ¢emu govori slijedecte teorem:

THEOREM 2.1. Neka su funkcije f,qg : [a,b] — R integrabilne na [a,b]. Tada
vrijedi:
(i)

b b

/b(af(fv) + Bg(x))dz = a/f(fﬂ)d:v + B/g(iv)dfu

(i) Ako je f(z) < g(x) za svaki x € [a,b], tada je

b b
/ f(z)dz < / g(w)de,

b
‘ / F(@)de

ZADATAK 2.2. Determinisi Nesvojstveni integral 'prve vrste’.

(iii)

< /blf(x)dx-

3. Pitanja iz Diferencijalnih jednacina
ZADATAK 3.1. (a) Diferencijalna jednacina sa egzaktnim diferencijalom?
(b) Nadjite opste i singularna rjeSenja sljedece jednacine
(22 + 2y*)dx + (4zy + 3y*)dy = 0.
4. Pitanja iz ViSestrukih integrala

ZADATAK 4.1. Zamjena promjenljivih kod trostrukog integrala.
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