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MamwuHCKY QaKynTeT
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[Ikoscka roguna: 2016/17

Pjemema 3amaTaka

3aparak 1. CkpaTuTH pa3ioMak U 3aIIMCaTH yCIOBE MO KOojuMa JI00MjeHe JeTHAKOCTH BaXKe
a?-8a+16
m (a,beR).
Pjememe: YcinoBo mox KojuMa 3a1aTak IOCTOJH CY:
b#0 a’?—4a=0.

Haxie,

bxO0ua=0ua=4.
Jame, nmaMo:

a’?-8a+16 _ (a—4)? _ a—4
b(a2—4a)  ba(a—4)  ba (abeR).
O
. b b
3agaTak 2. M3Bpiim Ha3HaYCHE MaTeMaTHIKe ONepanuje / paame (% + Z) : (% + - + 2) +
2
2 (1 1
=G
Pjememe: YcinoBu noj kojuMa 3aaTak MmocToju Cy:
b0ua=0.
HNmamo:
<a+b>_(a+b+2)+ 2 _<1+1)2 _
b a/'\b a ab'\a b/
3 a2+b2. a2+b2+2ab+ 2 <b+a>2
N ab ab ab’ ab
a?+b? ab 2 a’b?
= Ll — . +
ab (a+b)? ab (a+b)?’ a+h #0
_ a’+b? + 2ab
T (a+b)? ' (a+b)?
_ a’+2ab+b?
o (a+Db)?
_a’+42ab+b? 1
T (atb)?2 T
U

3agarak 3. Pujenm nejennaunny (x + 1)(x +2) + 3(1 — x) < (x — 1)? y ypehenom mosmy R
peanHux O6pojesa.
Pjememe:
(x+Dx+2)+3(1—x) < (x—1)2

x+1Dx+2)+3(1—-x)—(x—1)?*<0

X2 +2x+x+2+3-3x—x24+2x—-1<0



2x+4<0

x < —2.
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3agartak 4. Pujemu HejeqHAUUHY > %2 y ypehernom nospy R peamnux Gpojesa.
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Pjememwe: 3ammcana ¢opmyna Huje KopekTHa. He mpezacraBipa mpemo3HaT/BUBY HejenHauuHy. IIpema
TOME, HETOTPeOHO je MmoKyIaBati npoHahu 6pojese y mosby R peasiHux OpojeBa Koju je 3a10BOJbaBajy.
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Hanomena 1 y3 3agarak: Kangugatuma je nonyhen 3aaarak : Pujemn HejemHauuny >=

_
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YcnoBu noj KojuMa 3a7iaTak MmocToju cy:

x#1lux # 3.
Haxe, moapydje y KojeM pjermaBamo HejenHaunHy je ( — oo, 1) U (1,3) U (3,+0 ). Ha Tom ckymy, nasse,
UMaMo
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(x—3)(x—3)—(x—5)(x—1) >0
(x=1)(x-3)

x2—6x+9—x2+6x—5

(x=1)(x—3) =0

4
= G-De3) = 0.

Kako je 4 no3uTtHBaH 6poj, oJ1aBae Ciujeau
(x-1)(x-3) >0

IITO je eKBUBAJICHTHO ca ciujeneha Ba cucTeMa HejeIHaunHa!

X-1>0 Xx-1<0
X-320 Xx-3<0
Opnasne ciamjenu:
X21AXx2>3 X<1AX<3

OJHOCHO
X>3 wm X<1.

Bynyhu na 6pojesu 1 u 3 He Mory OUTH pjelIema TpeTUPaHe HejeAHAYNHE, KOHAYHO HMaMO /1 j& CKYII
A=(—o,1)U (3,+0)

pjelieme HejeTHauYHE.

. x=5 .
Hanomena 2 y3 3aaarak: Kanaunatuma je nonyhen 3amarax = —. Pjemene oako

_1
JM3ajHUPAHOT 3aJaTKa je

x—3>x—5 x—3 x—5>0

x+1-x-3 x+1 x-3°

(x—3)(x—3)—(x—=5)(x+1) >0
(x+1)(x—3) -

2




(x2—6x—9)—(x2—5x+x—5)

>
(x+1)(x—3) =0

—2x—14
< (x+1)(x—-3) = 0.
Hame, Tpeba na 6yzae
2%-14>0 A (x+1)(x-3) >0
WA
-2x-14 <0 A (x+1)(x-3) < 0.
Hame, nmamMo
X<7T A(X<-1vXx>3)
OJTHOCHO
X227 A -l<x<3.
Opnasne ciujenu
X (-0, -1] U (3,7].

Bagarak 5. Pujemn jennaunny log(x — 1) + 2logVx + 2 = 1 y ypehenom nospy R peannux
Opojena.
Pjememe: Ycinosu noj kojuMa 3aaaTak MmocToju Cy:

X-1>0 A x+2>0.

Jlakie, TOMEH y KOjeM TPaKUMO pjeliethe jeqHadnte je A = (1, +o0). Ako je Bapujadiia X U3 TOT CKYIIIIA,
JaJbe, UMaMo:

log(x —1) + 2logVx +2 =1< log(x — 1) +log(x +2) = 1
Sloglx—1D(x+2)=1
Sx-1Dx+2)=10
Sx?-2x—-12=0

—1-v1+48 —1+vV1+48
<:>x=T=—4 v XZTZ

3.

Kaxko 6poj -4 He nexu y CKyny A, pjeliene TpeTUpaHe jeqHaunte je X = 3.
U

3agarak 6. Pujenm jeqnaunny a* —a* "3 — a3 + 1 =0 y ypehenom nospy R peannux 6pojesa.

Pjememe: Ycinosu noj kojuMma 3aaarak nmocroju cy: a > 0 Aa # 1. Iloxg TuM yciioBuMa, iMamo
a—a3-ad+1=0=@-a*3N-@-1)=0
s a(1l-a3N=a>-1=0

3
x a’—1

3
=a° -1
a3



S x=3 .
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3aparak 7. /[lar je mpaBoyriu tpoyrao AABC umje cy karete CA = b u CB = a . [IpaBu yrao xoj
Tjemena C moaujesbeH je Ha Tpu jenHaka aujena qyxxkuma CD = p u CE = (. M3pas3u Bapujadie /
BeJIMYMHE P U ( Kao QyHKIM]je BapKjadiiu / Benu4uHa a u b.

Pjememe: YcinoBu noj kojuMa 3ajaTak ocToju Cy IoKa3aHu Ha ciujeaehem Moaeny:

A
E
D b
30° \ 30°
30
B
F a C

ITpu Tome je: CA=buCB =a, CD =pu CE = . Heka je tauka F HOXHUIIITe HOpMaJle CYIITEHE U3 TauKe
D na ocHoBuiy tpoyria AABC. Tpoyrao ADFC je npaBoyriu ca npaBum yruiom Koj Tjemena F u uuju
YHyTpalsby yrao ko Tjemena C m3nocn tauno 30° ¥ umja je xumorenysa CD = p. Jlakie, y TpoM Tpoyriy,

crpannia DF je jenmaka DF = CD sin30° = p - %: % FB = a- CD-cos sin30° =a - p */; Jlasse, 3
cimuHoct TpoyrioBa AABC u ADBF, cnujenu:
Pop=q-—p¥
> b=a—-p S a
Opnaene n1060ujamMmo
__ 2ab
p= a+bv3'’
AHAJIOrHUM MITOCTYIIKOM Ce J100uja
2ab
q= b+av3'’
0

Zapmarak 8. VY Tpoyriy uMja je OCHOBHMIA @ W BUcMHA h ymucaTu mpaBoyraoHuk HajBehe
noBpunHe. Hahu noBpimHy Tor npaBoyraoHuka.

Pjememe: O3naunmo BapujadiaaMa X ¥ Y cTpaHUIIe TOT YITUCAHOT TpaBoyraonuka. lberosa nospmmuna je P

= X-y. OKkpyxeme y KojeM Tpeda TPaXKUTH pjeliekhe OBOT 3a/1aTKa JIATo je cliujeneinmM Moaenom:




IMocmatpamo tpoyriioBe AABC u ADEC. Onu cy cnimunan. Ko tpoyrna ADEC umao ocHosuiy DE = X u
BUCHHY h-Yy. Kao MoCeaAnIy CAMYHOCTH, HIMaMO

ath=x: h—-y=x= %(h—y).
Jakiie, MOBpIIMHA YIUCAHOT IPAaBOYTaOHUKA je

P=1(hy—y")

dynximjay — hy — y? je mapa6ona. Tjeme Te mapaGoe ce OCTBapTyje y TaukH % Hakie, MakcumanHa

. ah
MOBPILIMHA YIIUCAHOT MPABOYTAOHUKA j€ Pray = o

3agaTak 9. CBaku o1 KaHIMATa aKO OCBOJHM MHHHMAIHO 15 00/0Ba HA OBOM TeCTHUpamy 100uja
mpaBo Aa ce ynuiie Ha MammHcku Qakynter. Oppeautu XurmoTe3y / MPETHOCTaBKY U
KOHCEKBEHT / 3aKJby4ak y oBoj u3jaBu. Koncrpyucaru: (a) Oopam oBe usjase; (0) Hezayujy oBe
usjase; (B) Konmpanosuyujy oBe u3jase.

Pjememe: O3Haunmo coBoM t OMITO KOjer KaHIuAaTa KOju je MPHUCTYIHO TecTupamy. O3HAUNMO (BEITHKUM
IITAMITAHUM CIIOBHIMA JIATHHCKE abaBene) ciujenehe peueHuie:

A(t) = kauauonat t je ocBOjo MUHUMAITHO 15 60/10Ba Ha OBOM TECTHPAby
B(t) = kanauozar t je 1obuo nparo na ce ynuine Ha MamMHCKH (HaKyIiTeT.

[Ipema KOHCTPYKIIUjU PEYECHHUIIE
,»Ceaxu 00 kanouoama axko 0ceoju MuHumanHo 15 600o6a na o6om mecmuparsy
dobuja npaso oa ce ynuute na Mawuncku gaxyimem.*

OHa Cce 3amucyje Ha ciaujenehn HauuH:

(VO)(A(t) = B(1)).
(a) Obpam oBe u3jaBe raacu:

(VO)(B(t) = A(1)).
(Pujeunma uckazaHo: Ako je kanoudam t 0obuo npaeo da ce ynuwie na Mawuncku axyrmem, oHOa je oH
0c8ojuo Munumanuo 15 60006a na 060M mecmupar).)

(6) Hezayuja oBe u3zjaBe TacH:

(V1) (A(t) = B(1)).
(Pujeunma uckazano: Huje mauno da axo je kanouoam oceoju munumanto 15 600oea na o6om mecmuparvy,
OHOA cmute Npaso O0a ce ynuuie Ha MawuHcku gaxyimem, 1j. Ilocmoju 6ap jedan xanoudam Koju Huje
0c60juo munumantio 15 60006a Ha 08OM mecmupary a UNAaK je cmekao npaeo d0a ce ynuuie na Mawuncku
Gaxyrmem.)

(B) KonTpano3uiiuja oBe u3jaBe riacu:

(VH)(—=B(t) = =A(t)).
(Pujeunma uckaszano: Ako je kanoudam t nuje 0o6uo npaso da ce ynuwe na Mawuncku haxynimem, onoa je
OH HUje 0C80ju0 MUHUMATHO 15 60008a Ha 060M mecmuparvy.)

0

3anarak 10. Ilokasatu na mapHUX NPUPOTHUX OpojeBa UMa UCTO OHOJIMKO KOJIMKO UMa HETTApHUX
pUPOTHHX OpojeBa.
Pjememe: [lapau npuponsu 6pojeBU cy OHU MPUPOAHU OpOjeBH KOjU Cy AjesbuBH OpojeM 2. O3HauuMo ca
2N ckym cBuX TakBuX OpojeBa. HemapHu npupoaHu OpojeBH ¢y OHU MPUPOIHU OPOjeBH KOjH HUCY JIjeJbUBU
5



opojem 2. O3naunmo ca 2N -1 ckyn cBUX TakBHX OpojeBa. [la Ou J0Ka3aiy TpaXKeHy jeIHAaKOCT MOTPEOHO je
Y JIOBOJHHO MOKA3aTH Jia Cy OBa J[Ba CKyIa €KBUIIOTEHTHA, Tj. [la u3mely mux mocrtoju Opa jenHa Oujexiuja
(Dynkuyja je OujekLrja ako U caMo aKo je MHjeKTUBHA U CypjeKTuBHA). Ha mpumjep, kopecnoaeH1ja
f: 2N > 2n — 2n-1e2N-1

je oujeknuja. 3aucra:

(1) f je gyuxkywja: 2n=2m = 2n-1 =2m-1;

(2) f je unjexkmusna pynkumja: 2n-1=2m -1 = 2n = 2m;

(3) f je cypjexmusna pynkumja: 3a Omio Koju HemapaH Opoj 2n-1 mocToju TauHO jeaaH napaH Opoj

2N KOju ce IOCPeAICTBOM OBe (YHKIIUje mpecinkasa y 2n -1.
O



